Enoncé :
Soit ABC un triangle équilatéral et M un point quaique du plan.

1) Montrer queMC < MA+ MB

2) Montrer queMA+ MB = MC = M appartient a I'arc de cercle circonscrit a ABC,itérpar AetB et ne
contenant pag .

1) ABC est un triangle équilatérat a+bj +cj?.

Orl+j+j>=0doncz+7z+7°=0

Par soustraction, on en déduit quea+ j(z—b)+ j°(z—c)= d6u - j*’(z-c)=z-a+ j(z-b).
Ainsi, ‘— jz(z—c)‘ =|z-a+ j(z-b)| autrement ditz—¢ =|z-a+ j(z-b)| (1)

Or|z-d=MC et|z-a+ j(z-b)|<|z-a+|j(z-b) <|z-d +|z-b = MA+ MB

On en déduit donc le résultat.

2) On alz, +z,| =|z|+|z,| = z et z, sont colinéaires et de méme sens.

On a donc égalité dans (&) arg(z—a) = arg(j - b)[277]
Z—a .
= arg —— |=argj|2
9{ — bj gj[27]
- ard 22 )= 2lor

z-b
= M appartiental'arcindiqué

Remarque Le résultat : ABC est un triangle équilatéral a+bj + cj?est un résultat classique qui n’est pas
difficile & démontrer en se servant d’une rotation.
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