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Énoncé : 

 

Soit ABC un triangle équilatéral et M un point quelconque du plan. 

 

1) Montrer que MBMAMC +≤  

2) Montrer que ⇔=+ MCMBMA M appartient à l’arc de cercle circonscrit à ABC, limité par A etB et ne 
contenant pas C . 

 

Corrigé : 

 

1) ABC est un triangle équilatéral 2cjbja ++⇔ .  

Or 01 2 =++ jj donc 02 =++ zjzjz  

Par soustraction, on en déduit que 0)()( 2 =−+−+− czjbzjaz  d’où )()(2 bzjazczj −+−=−− . 

Ainsi, )()(2 bzjazczj −+−=−−  autrement dit )( bzjazcz −+−=−  (1) 

Or MCcz =−  et MBMAbzazbzjazbzjaz +=−+−≤−+−≤−+− )()(  

On en déduit donc le résultat. 

 

2) On a ⇔+=+ 2121 zzzz 1z  et 2z  sont colinéaires et de même sens. 

 

On a donc égalité dans (1) [ ]π2)arg()arg( bjaz −=−⇔  
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Remarque : Le résultat : ABC est un triangle équilatéral 2cjbja ++⇔ est un résultat classique qui n’est pas 
difficile à démontrer en se servant d’une rotation. 


