Exercice 1 :

Calculer dans chaque cas l'aire du triangle ABC.
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Exercice 2 :

Calculer dans chaque cas I'aire du parallélograrABED.
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Exercice 3 :
1) Un triangle ABC a pour aire 16 émOn sait que AB = 4 cm. Calculer la hauteur reai [AB].
2) Un parallélogramme a pour aire 20%iun des cotés mesure 5 cm. Calculer la hautdative & ce coté.
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Exercice 4 :
On considere trois cercles de rayon respectif 12com et 3 cm.

1) Calculer la valeur exacte puis la valeur approd®ehacun de ces disques. On arrondira les résalia
cnt.

2) Calculer la valeur exacte du périmetre de chaeucesd cercles.

3) Si on double le rayon d’'un cercle, par combien aom est-elle multipliée ?

4) Si on double le rayon d’un cercle, par combien@é&mmetre est-il multiplié ?
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Exercice 5 :

Calculer l'aire de la figure ci-dessous sachant§D&F est un parallélogramme.
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Probléme 1 :

Principe : Les deux extrémités d’un élastique sont fixéed eh B. On fait glisser I'élastique le long d’'urige
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1) Comparer les aires des triangles ABMBM et ABMs.
2) Ces triangles ont-ils le méme périmetre ?
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Probléme 2 :

Marine doit partager un gateau rectangulaire engauts. Voici son découpage :
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Est-ce un partage équitable ?
Probleme 3 :

Sur la figure ci-apres, cinq cercles de méme ra@mouchent. On a tracé le carré dont les sommatsles
airerouge

aire bleue

centres des quatres cercles extérieurs. Quel gablgent ?
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Probléme 4 :

1) Calculer I'aire du domaine colorié en bleu saclip@ta® +b* +c* =1.

2) Calculer I'aire du domaine colorié en bleu saclpa® +b> —c® = 10
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OnaA =—ABX HC

3x2
2
A =3cn?

A =

L’aire du triangle ABC est donc de 3 €m

BC xHA
2
CUO[BH] doncBH=BC+CH=4+1=5m.

Donc A :5L22

Ona A=

A =5m?
L’aire du triangle ABC est donc de 5m

Onaﬂzm

40x 25
2

A =500mn?

A =

L’aire du triangle ABC est donc de 500 rhm

On aA = BC x AH
A =8x4
A =32cn?

L’aire du parallélogramme ABCD est donc de 3Zcm

OnaA =ABxHD
A =8x5
A = 40cn?

L'aire du parallélogramme ABCD est donc de 4G.cm
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Ona A =BCxAH

Or25cm=0,25m

Donc A =65x% 025
A =15m?

L’aire du parallélogramme ABCD est donc de 15 m

1) Soit hla hauteur relative au coté [AB].
ABxh

OnaA =

16= 4xh

16x2 =4xh
32 =4xh
n=2

4

h=&m

La hauteur relative a [AB] est donc de 8 cm.

2) Soit ble c6té qui mesure 5 cm ktla hauteur relative a ce coté.
OnaA =bxh

20=5xh
h=29

5
h= 4cm.

La hauteur cherchée est donc de 4 cm.

1)A = mxr?
Ai:ﬂ'x]_2

A2 = JTX r2
A2 = 77x 22
A = (valeur exacte) A, =47 (valeur exacte)

A =3cm? (valeur approchée) A, =13cm’ (valeur approchée)
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A3 = JTXTr 2
A, =mx3
A, =977 (valeur exacte)

A, =28m’ (valeur approchée)



2) Rappel :P=2mr

P =2 P, =2m P, =2
P, =21 P, =2mx2 P, =23
P, =2mm P, =4/mm P, =6/xm

3) Si on compareA et A,, on peut conjecturer que I'aire d’'un disque senéble multipliée par 4 lorsqu’on

double le rayon (on passe dea 47 ). Montrons le.

L’aire d’un disque de rayonest 77 °.
L'aire d'un disque de rayofr est(2r)’.
Or 71(2r)* = ;rx 2% xr?

m(2r)? = mx4xr?

m(2r) = 4m?

On en déduit que l'aire d’un disque de ray@mest47sr ?, c’est-a-dire le quadruple d’un disque de rayon

4) Si on compare?, et P,, on peut conjecturer que le périmetre d’'un ceselmble étre multipliée par 2

lorsqu’on double le rayon (on passe2ie a 47 ). Montrons le.

Le périmetre d’'un cercle de rayonest27r .
Le périmétre d’'un cercle de ray@n est27n1x2r c'est-a-dire2x2mx .

On en déduit que lorsqu’on double le rayon d'urtlegrson périmetre est multiplié par 2.

De maniere évidente, il n'y a aucune formule tdate pour calculer I'aire de la figure d’un coupn va donc
découper judicieusement la figure pour calculard’#out en s’aidant du codage.

OnaA: =Ag: +Axp + Ace + Aper T Ac OU A est I'aire du demi-disque de diameétre [HE].

BC xBA CDxCA FGxAC
* Apc =——F— * Ao =——— * Age =———
2 2 2
3x4 3x5 4x5
Angc = 5 Anco = 5 Arce = 5
A =6cm? A.cp = 75cm? Acee =10cm?
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 H O[DE] donc DE = DH + HE
DE=3+3
DE =6cm

On en déduit qué\,,.r = DEXCA

AADEF = 6)(5
Axoer = 30cm”
HZ
T2
_rx3F
Ao =3
_ 9
A=
A. = 45cm?
Bilan

Ae = Angc + Asep A t Aper T A
A. =6+ 75+10+30+ 457

A =535+ 45tm’

1) Tracons les hauteurs relatives au coté [AB] daas|ge triangle.
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De maniere évidente, ces hauteurs ont la méme énmgat elles sont relatives au méme c6té [AB].

On en déduit que les aires des trois triangleslssnmnémes (si ¢ca ne vous semble pas évidenteedev
formule de l'aire du triangle avec le coté [AB]weilisez le fait queM,H, =M ,H, = M,H,)

2) Ces triangles n'ont pas le méme périmetre. Pearpgersuader, il suffit de placéd,, M, et M,

aléatoirement sur la tige puis de calculer le pétiemde chaque chaque triangle !
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Le rectangle ABCD est partagé en deux triangles@ee aire ABD et BCD.

Dans le triangle ABD, (AG) est la médiane issué\de

Or une médiane d’'un triangle partage ce triangldearx triangles de méme aire.

Donc les triangles AGB et AGD ont la méme aire, @gtila moitié de celle de ABD et donc le quarteliée de
ABCD.

De la méme maniere, on montre que BFD et FDC omé&8ine aire qui est le quart de celui de ABCD.
Dans le triangle ABG, la droite (BH) est la médidsmie de B.

Or une médiane d’'un triangle partage ce triangldearx triangles de méme aire.

Donc les triangles AHB et HBG ont la méme aire, @gtila moitié de celle de ABG, autrement dit lartjde
celle de ABD et donc un huitieme de celle de ABCD.

De la méme maniére on montre que :

- AEG et EGD ont la méme aire, qui est un huitieteeelle de ABCD.

- BGF et FGD ont la méme aire, qui est un huitiglaeelle de ABCD.

- FIC et ICD ont la méme aire, qui est un huitiseecelle de ABCD.

Ainsi, chaque part représente un huitieme du gateapartage est donc équitable.

Les cercles ont tous le méme rayon et donc, paérpent la méme aire.

Soit x I'aire d’un cercle.

On a donc : aire bleue 4><%x:3x.

o 1
On a aussi : aire rougex+4><zx: X+ X =2X

On en déduit queaw = 2x = Z
airebleue 3x 3
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Pour les trois questions, on prendra les notasonsantes :
- Ay I'aire du domaine colorié en bleu.

- A, l'aire du cercle de rayona.

- A, I'aire du cercle de rayoh.

- A I'aire du cercle de rayon.

1) On aAy,= A3+ A+ A;
Ap=18* + 1b° + 1T°
Ap=1(a® +b* +c?)
Ap=nxlcara’?+b?+ci=m

A= 1
L'aire du domaine colorié en bleu est doncme

2) On aAp= A+ A,-A;
Ap= 8% + 70? - 1?
Ap=m(a® +b* - c?)
Ap=nx10cara’+b?>-c?=10
Ap=10n

L’aire du domaine colorié en bleu est donclda .

3) On ady= AsAr-A,
Ap=c® - m’* - b’
Ap=m1(c* —a® -b?)
Ap= nx100carc® —a*-b% =100
Ap=1007

L'aire du domaine colorié en bleu est doncl@érn .
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