Exercice 1 :(Brevet Groupe Nord 2001)
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a) Calculer A et donner la réponse sous forme dftawion irréductible.
b) Calculer B et donner la réponse sous la forrae dntier relatif.
c) Calculer C et donner la réponse sous forme dirawtion irréductible.

Exercice 2 :

Déterminer le PGCD des deux nombres avec l'algmetid’Euclide. Dire si ces deux nombres sont presnier
entre eux.

a) 569 et 456 b) 20153 et 11516
Exercice 3 :(Brevet Groupe Nord 2006)

a) Calculer le PGCD de 1911 et 2499 en précisamélode utilisée.

b) Ecrire sous forme irréductible la fractie%g%;.

Exercice 4 :(Brevet Centres Etrangers Nice 2007)

Une association organise une compétition sportis;filles et 252 gargons se sont inscrits.

L’association désire répartir les inscrits en égsimixtes. Le nombre de filles doit étre le mémesdzhaque
équipe. Le nombre de garcons doit aussi étre leartians chaque équipe.

Tous les inscrits doivent étre dans une équipe.

a) Quel est le nombre maximal d’équipes que cste@ation peut former ?
b) Quelle est alors la composition de chaque édeiipe

Exercice 5 :
Ines affirme : « Deux nombres entiers consécutifg premiers entre eux ».

1) a) Etudier des exemples de deux nombres et@scutifs (entre 1 et 30) et déterminer leur PGCD
b) D’aprés ces exemples, étes-vous plutdt diacavec Inés ?

2) Démontrer le résultat qu’affirme Ines.
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569=1x456+113 ¢——

456=4x113+4
113=28x4+1
4=4x1+0

Le dernier reste non nul est 1. On a donc PGCD{&88)=1 et les deux nombres sont donc premiers euix.

b)
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20153=1x11516+8637 <+——

11516=1x8637+ 2879

8637=3x2879+0
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Dividende Diviseur Reste
569 % 456 113
456 & 113 &7 4
113 4 ¥ 1
4 1 & 0

Dividende Diviseur Reste
20153 11516 8637
11516 8637 2879

8637 2879 0
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Le dernier reste non nul est 2879 donc PGCD(2015316)=2879 et les deux nombres ne sont pas premier

entre eux.
a)
Dividende Diviseur Reste
2499=1x1911+588 <+—— 2499 1911 588
1911=3x588+147 <—— 1911 588 147
588=4x147+0 «—— 588 147 0

Le dernier reste non nul est 147. On a donc PGCIX(2¥911)=147.

2499 _147x17 _17
1911 147x13 13

b)

a) Soit n le nombre d’équipes, x le nombre deditlans chaque équipe et y le nombre de garconstagae

equipe.

On a alorsl44=nx e252=ny
n est donc un diviseur comme a 144 et 252.

Comme n doit étre maximal, on en déduit que n=P@ED(144).

Dividende Diviseur Reste
252=1x144+108 «— 252 144 108
144=1x108+ 36 «— 144 108 36
108=3x36+0 «—— 108 36 0

Le dernier reste non nul est 36. On en déduit gB€M(252 ;144)=36 et donc que n=36.

On pourra donc constituer au maximum 36 équipes.

b) Onadond44=36x et 252=36y

_144 _ 252
"~ 36 36
X=4 y=17

Chaque équipe sera donc constituée de 4 fillegat¢bns.
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1) a) 2 et 3 sont bien premiers entre eux, toutreer et 6 ou 25 et 26.
b) L’affirmation d’'Inés semble donc étre vraie !

2) Soit n un nombre entier. n et n+1 sont doncrabres entiers consécutifs.

Dividende Diviseur Reste
n+l1=1xn+1 «— n+1 n 1
n=1xn+0 «—— n n 0

Le dernier reste non nul est 1 donc PGCD(n+1 ;n)=1

On en déduit que deux nombres consécutifs sorauosipremiers entre eux !
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